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Définition : Une hyperopération sera dite compléte lorsque son produit est égal a
I’hypergroupe sur lequel elle est définie.

Définition : Un hypergroupe (au sens de Marty) sera dit hypocomplet lorsque toutes ses

hyperopérations a I’excepté d’une seule, sont completes.

Proposition : La structure définie par a La=s#Het ¥V (x, y)e H> #(a,a) x L y=H est
un hypergroupe hypocomplet abélien.

Démonstration :

- La structure est abélienne par définition puisque 1’unique produit
différent des autres est un carré.

- La structure vérifie I’axiome de reproduction puisqu’il existe toujours
un H dans chaque colonne et dans chaque ligne de sa table.
La structure est associative car :

e al(ala)=s=(aLla)la
. xJ_(yJ_z)sz_H=H=HJ_z=(xJ_y)J_zpourx,y,z;ta
e al(ylz)=alH=H=H 1lz=(aLly)lzpoury,z#a
. xJ_(yJ_a)sz_H=H=HJ_a=(xJ_y)J_apourx,y;ta.
- La structure est un hypergroupe et elle est donc hypocompléte.

Théoreme : Le nombre d’hypergroupes hypocomplets abéliens H est égal 2 2 (n-1) a

isomorphie pres pour |H | =n.

Démonstration : Par récurrence.

Proposition : La structure définiepar a Lb=s# H ets#aous+#b,et
V (x, y)e H> #(a,b) x L y=H estun hypergroupe hypocomplet non abélien.

Démonstration :
- La structure est non abélienne par définition puisque

alb=s#H=>b1a
- La structure vérifie I’axiome de reproduction pour la méme raison que
la proposition précédente.
- La structure est associative car :
e al(ala)=H=(ala)la bLl(Llb)=H=0bLb)Lb
e xl(ylz)=xlH=H=H1lz=(xL1ly)Lzpourx,yz#a,b




e pour un seul a ou b dans x, y, z voir proposition précédente.

e al(plz)=alH=H=s1lz=(alb)lz idem pour les permutés
e al(ylb)=alH=H=H 1Lb=(aly)Lb idem pourles permutés
e al(la)=alH=H=sla=(alb)Lla

e al(alb)=als=H=H1lb=(ala)lb

Remargque : Si a L b =a lastructure n’est pas associative car
(alb)Lb=alb=a#H=alH=al(bLlb)

Si a L b =b lastructure n’est pas associative car
(ala)Lb=H 1lb=H#b=alb=al(alb)

Théoreme : Le nombre d’hypergroupes hypocomplets non abéliens est égal & 4 (n —2) a
isomorphie pres pour |H | =n.

Démonstration : Par récurrence.

Théoreme : Le nombre d’hypergroupes hypocomplets est égal a 6 n — 10 a isomorphie pres
pour |H|=n.



