
Αποκλειστικές Hv-ομάδες συνόλων κορυφών γράφων 

Δ. Κάτσιος, Ν. Λυγερός 

 

Ορισμοί Έστω γράφος H με a,b κορυφές του Η και Α, Β σύνολα κορυφών του Η 

                                                

                                               

   := σύνολο κορυφών ενός γράφου που ανήκουν σε ελάχιστη διαδρομή από την 

κορυφή a ως την κορυφή b 

   := σύνολο ελάχιστου πλήθους κορυφών που αν αφαιρεθούν μαζί με τις ακμές τους, 

οι κορυφές a και b δεν συνδέονται 

   := σύνολο κορυφών ενός γράφου που ανήκουν σε ελάχιστο κύκλο που περιέχει την 

κορυφή a και την κορυφή b 

     := σύνολο κορυφών ενός γράφου που μαζί με τις a και b σχηματίζουν κλίκα 

                   

 

1. Ορίζουμε την υπερπράξη   (a,b) ανάμεσα σε δύο κορυφές του γράφου ως εξής: 

                               

                                        

 

Λήμμα: (Η,   ) είναι Hv-ομάδα  

Απόδειξη:                           

 

            

            

                          

  

 



Λήμμα: (Η,   ) δεν είναι υπερομάδα 

Απόδειξη: Έστω ο παρακάτω γράφος Η1 

           b 

           abi                              bci 

                               a(bci)              (abi)ci 

     a                        aci                              c 

                                                   

                                                  

                     

 

2. Ορίζουμε την υπερπράξη   (a,b) ανάμεσα σε δύο κορυφές του γράφου ως εξής: 

                                

                                          

 

Λήμμα: (Η,   ) είναι Hv 

Απόδειξη: Παρόμοια με την απόδειξη για    

 

 Λήμμα: (Η,   ) δεν είναι υπερομάδα 

Απόδειξη: Παρόμοια με την απόδειξη για    

 

3. Ορίζουμε την υπερπράξη   (a,b) ανάμεσα σε δύο κορυφές του γράφου ως εξής: 

                                 

                                           

 

Λήμμα: (Η,   ) είναι Hv 

Απόδειξη: Παρόμοια με την απόδειξη για    



 

 Λήμμα: (Η,   ) δεν είναι υπερομάδα 

Απόδειξη: Παρόμοια με την απόδειξη για    

 

4. Ορίζουμε την υπερπράξη   (a,b) ανάμεσα σε δύο κορυφές του γράφου ως εξής: 

                                   

                                           

 

Λήμμα: (Η,   ) είναι Hv 

Απόδειξη: Παρόμοια με την απόδειξη για    

 

Λήμμα: (Η,   ) δεν είναι υπερομάδα 

Απόδειξη: Έστω γράφος Η2 

   b  

 

 

a        c  d           e                 f 

                                 

                                     

                     

Σημείωση: ο Η2 είναι επίπεδος γράφος 

 

5. Ορίζουμε την υπερπράξη   (a,b) ανάμεσα σε δύο κορυφές του γράφου ως εξής: 

                                       

                                               

 

Λήμμα: (Η,   ) είναι Hv 



Απόδειξη: Παρόμοια με την απόδειξη για    

 

 

Λήμμα: (Η,   ) δεν είναι υπερομάδα 

Απόδειξη: Έστω γράφος Η3 

    a 

 d                              c 

                 b        

                e 

                                     

                                 

                     

Σημείωση: ο Η3 είναι επίπεδος γράφος 

 

6. Ορίζουμε την υπερπράξη   (a,b) ανάμεσα σε δύο κορυφές του γράφου ως εξής: 

                                

                                          

 

Λήμμα: (Η,   ) είναι Hv 

Απόδειξη: Παρόμοια με την απόδειξη για    

 

Λήμμα: (Η,   ) δεν είναι υπερομάδα 

Απόδειξη: Παρόμοια με την απόδειξη για    

 

7. Ορίζουμε την υπερπράξη   (a,b) ανάμεσα σε δύο κορυφές του γράφου ως εξής: 

                                



                                          

 

Λήμμα: (Η,   ) είναι Hv 

Απόδειξη: Παρόμοια με την απόδειξη για    

 

Λήμμα: (Η,   ) δεν είναι υπερομάδα 

Απόδειξη: Έστω ο γράφος Η4 

    e 

a      d  c 

            b 

                                   

                               

                     

Σημείωση: ο Η4 είναι επίπεδος γράφος 

 

8. Ορίζουμε την υπερπράξη   (a,b) ανάμεσα σε δύο κορυφές του γράφου ως εξής: 

                                

                                          

 

Λήμμα: (Η,   ) είναι Hv 

Απόδειξη: Παρόμοια με την απόδειξη για    

 

Λήμμα: (Η,   ) δεν είναι υπερομάδα 

Απόδειξη: Παρόμοια με την απόδειξη για την *7 

 

9. Ορίζουμε την υπερπράξη   (a,b) ανάμεσα σε δύο κορυφές του γράφου ως εξής: 



                                  

                                          

 

Λήμμα: (Η,   ) είναι Hv 

Απόδειξη: Παρόμοια με την απόδειξη για    

 

Λήμμα: (Η,   ) δεν είναι υπερομάδα 

Απόδειξη: Έστω ο γράφος Η5 

 b           e 

 

      a                 d       c 

                                   

                               

                     

Σημείωση: ο Η5 είναι επίπεδος γράφος 

 

10. Ορίζουμε την υπερπράξη    (a,b) ανάμεσα σε δύο κορυφές του γράφου ως εξής: 

                                     

                                               

 

Λήμμα: (Η,    ) είναι Hv 

Απόδειξη: Παρόμοια με την απόδειξη για    

 

Λήμμα: (Η,    ) δεν είναι υπερομάδα 

Απόδειξη: Παρόμοια με την απόδειξη για *9 

 



11. Ορίζουμε την υπερπράξη    (a,b) ανάμεσα σε δύο κορυφές του γράφου ως εξής: 

                                      

                                                

Λήμμα: (Η,    ) είναι Hv 

Απόδειξη: Παρόμοια με την απόδειξη για    

 

Λήμμα: (Η,    ) δεν είναι υπερομάδα 

Απόδειξη: Παρόμοια με την απόδειξη για *9 

 

12. Ορίζουμε την υπερπράξη    (a,b) ανάμεσα σε δύο κορυφές του γράφου ως εξής: 

                            

                             

Λήμμα: (Η,    ) είναι Hv 

Απόδειξη: Παρόμοια με την απόδειξη για    

 

Λήμμα: (Η,    ) δεν είναι υπερομάδα 

Απόδειξη: Έστω ο γράφος Η6 

  a          b 

   d 

   f1           f2 

  e 

      c 

                                    

                                

                         

Σημείωση: ο Η6 είναι επίπεδος γράφος 


