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Το θεώρημα των πεπερασμένων αυξήσεων, το οποίο λέγεται και θεώρημα του 
Lagrange, εκφράζεται ως εξής : 

Έστω f συνάρτηση ορισμένη και συνεχής στο  ,a b  και παραγωγίσιμη στο  ,a b . 

Τότε       0 0
( ) ( ), / '( )f b f ax a b f x

b a


  


 

Όπως έχει αυτό το θεώρημα παρουσιάζεται ως μία γενίκευση του θεωρήματος του 
Rolle : 

Έστω f συνάρτηση ορισμένη και συνεχής στο  ,a b  και παραγωγίσιμη στο  ,a b . 
Στα άκρα του διαστήματος οι τιμές της f είναι ίσες : ( ) ( )f a f b . 
Τότε  0 0, / '( ) 0x a b f x    

Το θεώρημα του Rolle αποδεικνύεται εύκολα με τη χρήση του θεωρήματος του 
Weierstrass : 

Έστω f συνάρτηση ορισμένη και συνεχής στο  ,a b . Τότε η f παίρνει στο διάστημα 
αυτό τοsupremum και το infimum των τιμών της. 

Και του θεωρήματος του Fermat : 

Έστω f συνάρτηση ορισμένη και παραγωγίσιμη στο  ,a b . Αν η f δέχεται στο 

 0 ,x a b  ένα τοπικό ακρότατο, τότε 0'( ) 0f x  . 

Αν όμως επανεξετάσουμε το θεώρημα των πεπερασμένων αυξήσεων, μπορούμε να το 
ερμηνεύσουμε όχι μόνο ως μία γενίκευση αλλά και ως μία άλλη μορφή του 
θεωρήματος του Rolle . 

Η εξήγηση είναι απλή μέσω ενός μετασχηματισμού. Διότι αν αλλάξουμε το σύστημα 
συντεταγμένων θεωρώντας πια ως καινούργιο οριζόντιο άξονα την ευθεία γραμμή 
που περνά από τα δύο ακραία σημεία του διαστήματος, τότε το θεώρημα των 
πεπερασμένων αυξήσεων δεν είναι παρά το αποτέλεσμα του θεωρήματος του Rolle 
με έναν αφινικό μετασχηματισμό (changement affine). 

Κατά συνέπεια ενώ το θεώρημα των πεπερασμένων αυξήσεων παρουσιάζεται ως μία 
γενίκευση, δομικά και γνωστικά είναι απλώς μία μορφή του θεωρήματος του Rolle 
μέσω της ανάλυσης των οπτικών μαθηματικών. Η σύνθεση την οποία επιτρέπουν 
είναι παραδειγματική ακόμα και στον χώρο της θεωρητικής ανάλυσης. 


