YnrohoyioTikég mapatnpioels mepi emetol)g Carathéodory npog Klein
(Cod. Ms. F. Klein 8, 463)

N. Avyepdg

To ypaupo mov £otetle 0 Carathéodory otov Klein and 1t Tottiyyn otig 26 Xent.1913
avoeépetor ot Oepediddn mepoyny (Fundamentalbereich). O Carathéodory anavtd otmv
gpamon tov Kleinomyv mepintwon Ao&odpokdv kot EAAEITTIKOV apyik®dv peddv. Taipvet pio
OVOAVTIKY] ocvvaptnon mov oynuotilet pe tov X-d&ova pio yovio # 0 kot avalntd pio
rolvonuavtn cuvaptmon U = f (2) pe tig akdlovbeg 1010t TEC:

1| U-emtinedo

a) Méow evog kKhadov ¢ f(2) anewoviletor o X-G&ovag Tov U-emmédov €l pag KOpmOAng M
omoia di€pyetat oo Tov onpeiov z = 0.

B) To katd pnkog ¢ koumving C tepvopevo z-eninedo ameikoviletor HECHO AVTOL TOV KAASOL
m¢ f(2) apeyovoonuavta ni Tov oKloy PAENUEVOD TUAUOTOC TOL U-ETTESOV.

v) Ot eikdveg 000 avticToy®V onpeimv TG X Kot Y-KOUmOANG 6to U-eminedo cuumintouy pe éva
Kot o avtd onpeio g C.

i, Bloma,

[l
@ Z-eminedo

O Carathéodory napatnpei TpdTo OTL VILAPYOVY AmEPES 68 TANDOG CLVAPTHGELS TOL EXOVV TIG
WO0TNTES AVTES, TPAYIO TO OO0 €IVl TPOPAVES e TN YPNOT HETOGYNUATICHOV. META avaAvEL
TPES TEPMTMGELS. Onwg N TpdTN €lvorl EKPUAICHEVT, oG egTAcovpe To fripotd Tov Tepi TG
devtepng oMAad” ™ Ao&odpopikn mepintmon |a1| =1.

Oétet U= 12" +¢,2"" +¢,2°" +...,v=2" , v=2" kat (V) =u=V-+CV: +...

H 9(u) = au+a,u’® +... eivar 1 Soleica cuvapmon. Xpnowonowdvrag v &l 18a: o€ a
POy ToV Z YVpw oand t0Z= 0 petafoivel To Voto aVv ko cvyyxpdveg mpénel vo petoPet
70 U 610 9(U), KataAnyel oty e&icmon : ¥(U) = ¢(a,Vv), N omolo emTPENEl TOV VIOAOYIGHO

TV GUVIEAEGTOV C,,Cy....



A

-a)ema
(a13 _al)cs =& + 2a,C,
(a —a)c, = a, +3a,c, +3,(2c, +¢})

D

EnBefardvovue toug vroroyiopovg tov Carathéodory kot péow vmoloyloti pe v ovdTepn
yhwoco MAPLE:

c[1]:=1: # €& opiopov

psi:=x —sum(afi]*x"i,i=1..10): # nepopiopévo avamntoyua g

phi:=x —=sum(c[i]*x"i,i=1..10): # nepropiopévo avamntoyua g ¢

t:=taylor(psi(phi(v)),v,7): # nepropiopévo avamtuyua tov Taylor
co:=collect(taylor(phi(a[1]*Vv)-t,v,7),v): # cvALOYN TOV GLVTIEAEGTOV
solve({seq(coeff(co,v,7),v),v,j)),j=2..6)},{seq(c[i],i=2..6)}); # npdteg Adoeig

a, C. = a12a3 +2a22 _a1a3

o : 2l —a,

Cal-a

Mmnopobpe enummAéov va emiPefoaidcovpe Kot TV ©0£0 TOV OGOV APOPE GTN GUYKAGT TG GEPAC.
O Carathéodory ypaoet:

«Ich habe mir allerdings nur sehr fllichtig die Konvergenz der so erhaltenenReihe (iberlegt ; sie s
cheint mir aber ziemlich sicher zu sein.» kat givat vroloyiotikd opOAC.

In German : http://www.lygeros.org/1587b-Cara-Klein.pdf



