
Ο ορισµός του SL2(ℤℤℤℤ)/{±1}, µέσω του Serre 

Ν. Λυγερός 

 

Έστω Η το άνω ηµιεπίπεδο των µιγαδικών αριθµών. Έστω SL2 (ℝ) η οµάδα των πινάκων 
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, µε πραγµατικούς συντελεστές, τέτοιοι ώστε ad-bc=1. Ορίζουµε την δράση του 

SL2 (ℝ) πάνω στο ℂ� =  ℂ ∪ �∞
 µε τον εξής τρόπο: 
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 είναι στοιχείο του SL2 (ℝ) και    � ∈ ℂ�  τότε γράφουµε: 
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 , το Η παραµένει σταθερό µέσω της δράσης του SL2 (ℝ). 

Ενώ το στοιχείο 
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 του SL2 (ℝ) δρα τετριµένα στο Η. 

Έτσι δικαιούµαστε να θεωρήσουµε ότι είναι η οµάδα ����ℝ� = ���/�±1
 που δρα, το 

οποίο είναι µάλιστα η οµάδα όλων των αναλυτικών αυτοµορφισµών του Η. 

Έστω SL2(ℤ) η υποοµάδα του SL2 (ℝ), η οποία αποτελείται από πίνακες µε ακέραιους 

συντελεστές. Είναι η διακριτή υποοµάδα του SL2 (ℝ) 

Ορισµός: Η οµάδα G=SL2(ℤ)/{±1} είναι η εικόνα της οµάδας SL2(ℤ) στο PSL2(ℝ). 

Έστω τα στοιχεία του G, 
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, έχουµε: 
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Έστω ∆ το υποσύνολο του :H z ∈ℂ / 1z ≥  και 
1

Re( )
2

z ≤ . 

Το σύνολο ∆ είναι το θεµελιακό πεδίο για τη δράση του G πάνω στο Η. 

Στην εικόνα βλέπουµε τους µετασχηµατισµούς του ∆ µέσω των στοιχείων 
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Θεώρηµα 1: 1) z H∀ ∈ , /g G gz∃ ∈ ∈ ∆  

          2) Εάν z z′≠ µε z  και z′στο ∆, ισοδύναµα modulo G. Τότε έχουµε, 

  Είτε 
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Re( )
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z = ±  και 1z z′= ± , 

  Είτε 1z =  και 
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z
z
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         3) Έστω z ∈ ∆  και ( ) { / , }I z g g G gz z= ∈ =  

  ο σταθεροποιητής του z στο G: Έχουµε ( ) {1}I z =  

  εκτός από τις τρεις περιπτώσεις: 

• z i= , ( )I z  είναι η οµάδα τάξης 2 που παράγει η S, 

• 2 /3
, ( )
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πρ= =  είναι η οµάδα τάξης 3 που παράγει η ST 

• /3
, ( )

i
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πρ= − =  είναι η οµάδα τάξης 3 που παράγει η TS. 

Θεώρηµα 2: Η οµάδα G παράγεται από S και T.  

 



 


