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Ν. Λυγερός ,  Ν. Χατζηγεωργίου 

 

Θέωρημα :  Έστω P, σύνολο μερικής διάταξης.   Αν  ∄݆݊݋ܥ	(ܲ) και ݐ݀݅ݓℎ(ܲ) ≤ 3  
τότε dim(ܲ) = 3 

Απόδειξη : 

                   (1)	Λόγω του θεωρήματος Dushnik & Miller έχουμε : 

(ܲ)݆݊݋ܥ	∄		                          ⇒ dim(ܲ) > 2   

                   (2)	Λόγω του θεωρήματος Hiraguchi  έχουμε : 

  	dim(ܲ) ≤ (ܲ)ℎݐ݀݅ݓ = 3 

                   (1)	και	(2) 	⇒ dim(ܲ) = 3		□ 

 

Λήμμα :  Το  θεώρημα είναι βέλτιστο. 

Απόδειξη :   

Έστω ένα σύνολο μερικής διάταξης με 8 στοιχεία και διάστασης 4.  Λόγω  του 

θεωρήματος του Hiraguchi, έχουμε dim(ܲ) ≤ 	 |௉|
ଶ

 , άρα αυτό το σύνολο μερικής 
διάταξης  είναι κρίσιμο με την ένοια τις διάστασης.  

 Έστω S4 , έχουμε  προφανώς width(S4) = 4. 

 
 
Κατά τον Trotter,  αυτό το σύνολο μερικής διάταξης  έχει διάσταση 4 και ξέρουμε ότι 
είναι κρίσιμο διότι έχει 8 στοιχεία.  
 
 



 
 
 
Ας αποδείξουμε μέσω των αλυσίδων ότι έχει διάσταση 3.  
 

 
Αλυσίδες  : 

૛܉ < ૜܉ < ૝܉ < ૚܊ < ૚܉ < ૛܊ <  ૜܊

૚܉ < ૜܉ < ૝܉ < ૛܊ < ૛܉ < ૚܊ <  ૜܊

૚܉ < ૛܉ < ૝܉ < ૜܊ < ૜܉ < ૚܊ <  ૛܊

 

Αυτό το σύνολο μερικής διάταξης  έχει διάσταση 3.  

Άρα :  ∃ܲ	| dim(ܲ) = 3		και	ݐ݀݅ݓℎ(ܲ) = 4  

Κατά συνέπεια το θεώρημα είναι βέλτιστο.  □ 
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